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Пусть ( )t  образует ветвящийся процесс с непрерывным временем 

(0) 1  , то есть  процесс  начинается с одной частицы и 
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Предположим, что при 0t   
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Для nP  введем производящую функцию 
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Производящая функция ( , )F t S  ветвящегося процесса с непрерывным 

временем при | | 1S   удовлетворяет обыкновенному дифференциальному 

уравнению 
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с начальным условием 
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Для определения первых трех моментов 
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где 

(1), (1)a f b f                                                (3) 

Если 0a   и b  , то при t   случайная величина ( ) ( ) att t e    сходится 

к случайной величине   (см [1] стр. 80), для которой 1, 1.
b

M D
a

     

Пусть 3
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Известно, что при 0a   и 3C    
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где ( )ф x - стандартный  нормальный закон. 

Имеет место теорема. 

Теорема. Если , 0C a   ,  то при 
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При доказательстве теоремы нам будут необходимы следующие 

результаты, которые мы приведем в качестве леммы (см [3]): 
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Доказательство леммы. 

Предположим, 
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. 

Известно, что, если для функции распределения ( )G x существует момент  

k  порядка  k , то соответствующая характеристическая функция  ( )g   

допускает представление в виде 
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для всех     , где     непрерывная комплексная функция и 

  1, k k    тый абсолютный момент случайной величины. 

Известно, что для любой характеристической функции ( )g   и ( )   имеет 
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Следовательно, в силу последнего 
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В силу (4) 
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Для характеристической функции нормального закона также имеет 
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а также     не везде одно и тоже. 

Из (6) и (7) для всех  следует, что 
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Подставляя (8) и  (10) к (5), имеем 
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Лемма доказана. 

Доказательство теоремы. В силу свойства ветвящихся процессов 

сходимости по вероятности имеем 
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где  , 1,i i t   независимые и одиноково распределенные ,как ,  а также 
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далее применяя лемму и неравенство Берри-Эссеена при 1k  , имеем 
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Тогда применяя последнее неравенство к (12), при достаточно  большой    

µ(t)   имеем 
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По неравенству Коши-Буняковского получаем доказательство теоремы. 
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